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Une variété algébrique est le lieu d'annulation dans un espace projectif ou affine
d'un ensemble de polynémes en un nombre fini d'indéterminés.

Une courbe algébrique est une variété qui satisfait des conditions
supplémentaires :

@ La famille de polynémes doit engendrer un idéal premier;

@ Le corps de fraction du quotient par cet idéal, de I'anneau des polynémes, est
de dimension de transcendance 1 sur le corps de base.

Un revétement de courbe

algébrique

est une fonction entre deux
courbes, qui vérifie les
conditions :

@ Elle doit étre réguliere en tout point (un morphisme);
@ Et ce morphisme doit &tre fini.
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Contexte Justification

Contexte : Dés la fin des années 1800, plusieurs résultats tel que la borne
|Aut(C)| < 84(g — 1) de I'ordre du groupe des automorphismes d'une courbe
algébrique lisse C de genre g > 2, dii au mathématicien Adolf Hurwitz [1],
ouvrent la porte a des études plus poussées et notamment a plusieurs travaux de
paramétrisation et classifications des revétements. Plusieurs résultats voient le jour
a I'exemple des travaux de 1979 des mathématiciens Komiya et Kuribayashi [3], et
ceux du mathématicien Dolgachev [2], de 2010.

Justification : Cependant une majorité de ces résultats sont dans le cas galoisien,
et de plus pour une courbe C de genre g < 3, pour un degré n du revétement qui
se veut assez petit, et pour un corps de base de caractéristique 0. Il y'a donc
encore, en la matiére, beaucoup a faire.
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Intéréts : L'étude des revétements de courbes algébriques a donc un intérét en
mathématiques fondamentales, mais aussi bien au dela puisque a chaque
revétement de courbe est associé une variété abélienne particuliere (sa variété
Prym) qui présente un intérét méme en Physiques Appliquées avec I'exemple de

I'équation de Kadomtsev-Petviashvili [4] [5] décrivant le mouvement des ondes
non linéaires.

Un revétement de courbe ¢ : D — C induit un morphisme sur les jacobiennes :

¢« : Jac(D) —  Jac(C)
class(rep n7lT]) = class(Xorepnr[e(T)])

La variété de Prym de ¢, notée Prym(D/C), est la composante connexe dans le
noyau Ker(¢,) qui contient le neutre de Jac(D).

Ces variétés Prym sont un exemple de variétés abéliennes qui en général ne sont
pas des Jacobiennes de courbes.
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Objectif Général

L'objectif de cette thése est donc de mettre en exergue (paramétriser) des familles
de revétements de courbes algébriques dont on étudiera les propriétés et décrira
les variétés de Prym associées.
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= Un financement partiel du comité de bourses pour |'Afrique subsaharienne
(SSA) de I'Université de Groningue, qui finance les voyages et séjours de
recherche a destination de I'Université de Groningue.
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